ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Reglas de derivacion: potencia,
suma, producto y cociente

derivar polinomios, productos y cocientes con las reglas basicas.

¢ 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
¢ Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

¢ Sifallas uno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

NIVEL FACIL
Deriva la funcion término a término.

y =5zt — 32>+ Tz —2 término  regla derivada
a
A) 20¢* —6z+7 B) 52 —3z+7 C) 20a° —6z+5 2
-3x2
7x
-2
Tu procedimiento
NIVEL FACIL
¢Cuadl es la pendiente de la recta tangente a la graficaen x =2? 12
f(z) =23 — 3z 10
A)12 B)9 C)2 8
6
4
2
7 ;
-4

Tu procedimiento




NIVEL FACIL
¢.En qué valor de x la recta tangente a la grafica es horizontal? y

107
f(z) =3z —6x +1
A) z=-1 B) z=1 C)z=2

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
Deriva el producto conlaregla (uv)' =u'v +uv'.

y= (m2 +1)(3z — 2) funcién derivada
A) 922 —4x+3 B) 6z C) 622 —4x

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO
Deriva el cociente conlaregla (u/v)' = (u'v - uv') +v2

- 2+ 1 funcién derivada
-3
A) 7/(x-3)* B) 2 C) -7/(x-3)?

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
Reescribe con potencias de x y deriva.

4

A) -12/x2+3//x B) -12/x*+3//x  C) -12/x*+6/,/x

término  potencias derivada
4/x3

6./x

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO
¢;Cuanto vale la pendiente de la recta tangente ala graficaen x =1?

f(z) = 2%(2¢ — 1)
A) 6 B) 1 C)5

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Deriva con la regla del cociente y simplifica el numerador.

22
241

A) 2x/(x*+1)*  B) 2x/(x*+1)*  C) 2x/(x*+1)

y:

Tu procedimiento

15

.Y
64
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2.
1.
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NIVEL DIFiCIL

Deriva la funcién; conviene reescribirla como suma de potencias.

_z+1
y - \/5
A) x+1/2x/%)  B) 2/x  C) (x-1D/(2x/x)

Tu procedimiento

10 NIVEL DIFiCIL
La tablada, en x =2, los valores de fy g y de sus derivadas. Sea
q =f/g. ;Cuanto vale q'(2)?

flg—fg
q'(z) = —F
5 1 5
A) —3 B) ~3 C) 3

Tu procedimiento

f
valoren 2 3
derivadaen2 -1




Claves y paso a paso

1. Respuesta A -Laderivadaes20x3-6x+7
1. Potencia: baja el exponente y réstale 1
(5z%)" =5 - 423 = 2023
2. Aplica lo mismo a -3x2
(—32%)' = —3-2z = —62
3.7xsederivaa7ylaconstanteaO
(7Tz)' =7
(-2 =0
4. Suma las derivadas
y =20z — 62+ 7
Ojo: 5x® - 3x + 7 baja el exponente sin multiplicarlo; 20x® - 6x + 5
suma la constante -2 en vez de eliminarla.

Truco: La derivada de una constante es O y lade una sumaesla
suma de las derivadas.

2.Respuesta B -Lapendiente es 9
1. Ubica el punto de lagraficaenx =2
f(2)=8-6=2
2. Deriva término a término y evallaen x =2
f'(z) =32 -3
f(2)=12-3=9
3. La tangente sube 9 por cada 1que avanza
m=9
Ojo: 2 es la altura f(2), no la pendiente; 12 evalla 3x? pero olvida

restar el 3 de la derivada de -3x.
Truco: La pendiente de la tangente en x = a es f'(a), no f(a).

3.Respuesta B -Latangente es horizontalen x=1
1. Derivay evalla en x = 2: la pendiente es positiva
f(z) =6z —6
f2)=6
2.Enx=0la pendiente es negativa
f1(0) =6
3. Entre las dos, la pendiente pasa por O
6z —6=0
rz=1
Ojo: x = -1resuelve 6x + 6 = 0, con el signo mal; x =2 resuelve 3x? -
6x =0, sin derivar.

Truco: Tangente horizontal significa pendiente cero: resuelve f'
x)=0.

4.Respuesta A -Laderivadaes9x2-4x+3
1. Identifica los dos factores

u=2z2+1
v=23x —2
2. Deriva cada factor por separado
u =2z
v =3
3. Aplicau'v+uv'
y =2z(3z —2)

+(z? +1)(3)
4.Expandeysuma
y =6z —4x + 32+ 3
=922 — 4z +3
Ojo: 6x multiplica las derivadas de cada factor; 6x* - 4x olvida el
segundo término, uv'.

Truco: Producto: derivada del primero por el segundo, mas el
primero por la derivada del segundo.

5.Respuesta C -Laderivada es =7/(x - 3)2
1. Identifica numerador y denominador
u=2x+1
v=x—3
2. Deriva cada uno
u =2
v =1
3. Calculau'vyuv'
v =2(zx—3)
w' = (2z 4+ 1)(1)
4. laresta da -7; divide entre v
20 —6—(2z+1)=-T7
Yy =7+ (z—3)>

Ojo: 7/(x - 3)*resta uv' - u'v, al revés; 2 divide las derivadas, u'/v', y

esonoeslaregla.
Truco: Cociente: numerador u'v - uv', denominador v, en ese
orden.



6.Respuesta B -La derivada es -12/x* + 3/Vx
1. Reescribe con potencias de x
y =4z 3 + 622
2.Baja el -3y réstale 1al exponente
(427%) = —1227*
3.Bajael1/2yréstale
(63:1/2)' _ 3$—1/2
4. Regresa a la forma con fracciones
y = —122% 4 3z 1/2
=—-12+2*+3+x
Ojo: -12/x? resta mal: -3 - 1es -4, no -2; 6/ /x olvida multiplicar por
el /2 que baja del exponente.

Truco: Escribe raices y denominadores como potencias antes de
derivar.

7.Respuesta C -Lapendiente es5
1. Aplica la regla del producto
fl(z) =322(2z — 1) + 23 - 2
2.Evaltaenx =1
f1)=31)1)+1-2

=3+2=5
3. Latangente sube 5 por cada 1
m=>5

Ojo: 6 multiplica las derivadas de los dos factores, 3x* por 2; 1es el
valor de f(1), no la pendiente.

Truco: En el producto, cada término conserva un factor sin
derivar.

8.Respuesta A -Laderivada es 2x/(x2 + 1)2
1. Identifica uy v con sus derivadas
u=2x2, u =22
v=zx2+1, v =2z
2. Aplicau'v - uv' en el numerador
2z(2® + 1) — 2% - 2z
=2z + 2z — 22% =2z
3. Divide entre v?
, 2x
vy = (22 +1)2
4. Comprueba con la gréfica
f(0)=0
Ojo: -2x/(x2 + 1)?resta uv’ - u'v, al revés; 2x/(x* + 1) olvida elevar el
denominador al cuadrado.

Truco: Simplifica el numerador antes de dividir: aqui los términos
cubicos se cancelan.

9.Respuesta C -La derivada es (x - 1)/(2xVXx)
1. Separa en dos potencias de x
y = 212 4 212
2. Deriva cada potencia
y = %m—1/2 - %m_3/2

3. Factoriza y escribe con raiz
= %w‘3/2(.’1: -1)
_z—1
2z./z
4. Comprueba: en x =1la tangente es horizontal
y/(1) =0
Ojo: (x +1)/(2x/x) olvida el signo menos al derivar x*(-1/2); 2,/x
divide u’ entre v' en vez de usar la regla del cociente.
Truco: Si el denominador es un solo término, divide cada término
del numerador y deriva con potencias.

10. Respuesta A - '(2) vale -5/8
1. Primer término: f' por g
f(2)9(2) =(-1)(4) =4
2. Segundo término: f por g’
f(2)g(2) =(3)(2) =6

3. Resta en ese ordeny eleva g al cuadrado

—4—-6=-10
9(2) =16
4. Divide y simplifica
—10 5
"9) = — — =

Ojo: -1/2 divide las derivadas, f'/g'; -5/2 olvida elevar g al
cuadrado y divide -10 entre 4.

Truco: Lee de la tabla cada valor en el mismo x y sustituye en la
regla.
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