ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Punto medio y division cle un
segmento en una razon

punto medio, razén AP : PBy extremos de un segmento.

» 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
¢ Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

» Sifallas uno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

1 NIVEL FACIL
¢Cudles son las coordenadas del punto medio del segmento con extremos y

A(2,3)yB(@8,7)?

A) (6,4) B) (10,10) ©) (5,5) B(8,7)

AR2,3)"

Tu procedimiento

2 NIVEL FACIL
¢Cudles son las coordenadas del punto medio del segmento con extremos y

A(-4,5)yB(6,-1)?

A) (-5,3) B) (1,2) C) (2,4)
A(-4, 5).

*B(6, -

Tu procedimiento



NIVEL FACIL
El punto M(3, 1) es el punto medio de AB. Si A es (-1, 4), ;cuéles son las y

coordenadas de B?

A) (7,-2) B) (4,-3) ©) (2,5) A(-1,4)

M3, 1)

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
El punto P esta sobre el segmento AB, con A(1,2) y B(10, 11), y cumple AP : PB = y

1:2. ;Cuadles sonlas coordenadas de P?

A) (7,8)  B) (4,5) ©) (5.5,6.5)

B(10, 11) .

“A(,2)

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO

El punto P esté sobre el segmento AB, con A(-2, -1) y B(8, 4), y cumple AP : PB = y
2:3. ;Cuales son las coordenadas de P?

A) (2,1) B) 4,2) ©) (3,1.5)
B(8,4)

AC2,-1) "

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
El punto P(2, 3) esta sobre el segmento AB, con A(1,2), y cumple AP:PB=1:3. Yy

¢Cuales son las coordenadas de B?

A) (5,6) B) (3,4 ©) (4,5)

PQ2,3),

A(,2)°

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO
Los puntos A(-3, 2) y B(5, -6) son los extremos de un didmetro de una Yy

circunferencia. ;Cuales son las coordenadas de su centro?
A) (43 74) B) (2’74) C) (17 72)

A(3,2) .

[ ]
B(5, -6)
Tu procedimiento
NIVEL DIFiCIL
Los puntos Py Q dividen el segmento AB en tres partes iguales, con P mas B(6,10)
cercade A. Si A(-3,1) y B(6, 10), ;cuales son las coordenadas de Q? ’ o
A) (3,7 B) (0,4) ©) (1.5,5.5)
L)
—AE3,1)

Tu procedimiento



NIVEL DIFiCIL

El punto medio de A(a, 3) y B(7, b) es M(4, -1). ;Cuanto valen ay b? y

A) a=-3yb=-4 B) a=15yb=1 C) a=1yb=-5

M@, -1)

Tu procedimiento

10 NIVEL DIFiCIL
El punto P(7, 4) esta sobre el segmento con extremos A(-1, 0) y B(11, 6). ¢ En y

qué razén AP : PB divide P al segmento?

A) 1:2 B)2:1 C)2:3 B(11,6).

/

P(7,4)
A(-1,0) |

Tu procedimiento



Claves y paso a paso

1. Respuesta C - El punto medio es (5, 5)

1. La x del punto medio es el promedio de las x de los
extremos

2+8
T =T, T 5
2. Laydel punto medio es el promedio de las y
3T
Ym = 5 =

3. Junta las dos coordenadas: el punto medio esta sobre el
segmento
M(5,5)
Ojo: (6, 4) resta B - A en lugar de promediar; (10, 10) suma los
extremos y no divide entre 2.

Truco: Punto medio = promedio de x y promedio de y: sumay
divide entre 2.

2. Respuesta B -El punto medio es (1,2)
1. Suma las x con su signo y divide entre 2
zy=(—4+6)+2=1
2.Sumalasyconsusignoydivideentre2: 5+ (-1) =4
yu =5+ (-1))+2=2
3. El punto medio queda entre los extremos, a la misma
distancia de los dos
M(1,2)
Ojo: (-5, 3) resta los extremos, (-4 - 6) + 2, en vez de sumar. (2, 4)
suma sin dividir entre 2.

Truco: Para el punto medio siempre se SUMA, aunque haya
negativos; luego se divide entre 2.

3.Respuesta A -B=(7,-2)
1. Mide el recorrido de A a M:lo que avanzaen xyeny
M-A=B8-(-1),1-4)
= (4,-3)
2. Repite el mismo recorrido a partir de M para llegar a B
B=M+(4,-3)
B=(3+4, 1+ (-3))
3. Comprueba que M quedaalamitadde AyB
B(7,-2)
(-147)=+2=3
4-2)+2=1
Ojo: (4, -3) es solo el recorrido de A aM; (2, 5) suma A + M, sin
duplicar el recorrido.

Truco: Extremo =2-M - A: el doble del punto medio menos el
extremo conocido.

4.Respuesta B -P=(4,5)
1. Larazén1:2reparte ABen1+2 =3 partesiguales; AP es
unadeellas
AP:PB=1:2
1
AP =-AB
3 A

2. Calcula cuanto avanza AB y toma un tercio
B—-A=(9,9)
1
3. Suma ese avance a las coordenadas de A
P=(1+3,2+3)=(4,5)
Ojo: (7, 8) invierte larazén: es 2: 1. (6.5, 6.5) es el punto medio, razén
1:1.
Truco: Razén m:n = AP es m/(m + n) de AB. Primero cuenta las
partes totales.

5.Respuesta A -P=(2,1)
1.2+ 3 =5 partesiguales; AP ocupa 2 de ellas
AP:PB=2:3
AP = % AB

2. Recorrido de ABy sus dos quintos
B — A= (10,5)
2
3(10, 5) = (4,2)
3. Ese avance se suma a A, no es la posicién de P
P=(-2+4, -1+2)
P=(2,1)
Ojo: (4, 2) es solo el avance 2/5 de AB, sin sumarlo a A. (3,1.5) es el
punto medio de AB.

Truco:P=A+(m/(m+n))-(B-A).Elavance sesumaaA:noesP
todavia.

6.Respuesta A -B=(5,06)
1. AP es una parte: mide cuadnto avanzade Aa P
P-A=(2-1,3-2)
= (17 1)
2. PB mide 3 partes: es 3 veces el avance AP
PB=3-(1,1) = (3,3)
3. Suma PB a las coordenadas de P, porque B esta mas alla
deP
B=(2+3,3+3)=(5,6)
Ojo: (3, 4) suma solo una parte a P. (4, 5) suma las 3 partesa A en
vez de sumarlasaP.

Truco: Mide la parte con Ay P; B se alcanza sumando a P las partes
que faltan.



7.Respuesta C -Elcentroes(1,-2)

1. El centro esté a la mitad de cualquier didametro: es el
punto medio. Promedia las x

-3+5

To — D) =1
2.Promedialasy
2+ (-6

3. El centro es (1, -2): la circunferencia pasa por Ay B
c(1,-2)
Ojo: (4, -4) resta los extremos, (5 - (-3)) + 2, en vez de sumar. (2, -4)
suma sin dividir entre 2.
Truco: Centro de una circunferencia = punto medio de un
didmetro.

8.Respuesta A -0=(3,7)
1. Tres partes iguales: cada una es un tercio del recorrido
deAaB
B-A4=(9,9)
%(9,9) —(3,3)
2.Qesel punto mas cercano aB: estaa 2 partesde A
AQ =2-(3,3) =(6,6)
3. Suma ese avance a las coordenadas de A
Q=(-3+6,1+6)=(3,7)
Ojo: (0, 4) es P, el punto a una sola parte de A. (1.5, 5.5) es el punto
medio, a 1.5 partes de A.

Truco: Lee qué punto piden: el mas cercano a A esté a una parte; el
mas cercano a B, a dos.

9.Respuesta C ra=1yb=-5
1. La x del punto medio es el promedio de las x: iguélala a 4
y despeja a

(a+7)+2=4
a+T7=8
a=1

2.lgual con lasy: el promedio de 3y b debe ser -1
B+b)+2=-1

3+b=-2
b=-5

3. Comprueba con los extremos A(1, 3) y B(7, -5)
1+7)+2=4

3-5)+2=-1
Ojo: -3y -4 restan M - Bsin duplicar; 15y 1suman 2M + B en vez de
restar.

Truco: Cada coordenada del punto medio es un promedio:
multiplica por 2 antes de despejar.

10.Respuesta B -AP:PB=2:1
1. Mide el recorridode AaP
P-A=(7-(-1),4-0)
= (87 4)
2. Mide el recorridode PaB
B-P=(11-17,6-4)
= (4’ 2)
3. Compara: AP esel doblede PB,enxyeny
AP:PB=8:4=2:1
Ojo: 1: 2invierte larazon. 2: 3 compara AP con el segmento
completo AB: 8 de 12.

Truco: Larazén AP : PB compara los dos tramos entre si, no un
tramo con todo el segmento.
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