ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Propiedacles de la integral

usar la linealidad, la aditividad de intervalos, el cambio de limitesy
la comparacién para calcular y acotar integrales.

* 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
* Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

o Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

1 NIVEL FACIL
Con los datos siguientes, ;cuanto vale la integral de 3f(x) -

g(x) entre 0y 4?

A)16 B)20 C)12

Tu procedimiento

9 NIVEL FACIL
Con los datos siguientes, ;cuanto vale la integral de f entre 1y

67?

[l fz)de =5
fgﬁ f(m) de =4
A) 1 B) 20 C) 9

Tu procedimiento




NIVEL FACIL
Sabiendo que la integral de x entre Oy 2 vale 2, ; cuanto vale la integral de 3x
+2entre0y2?

f02mdm =2
J2Br+2)de =7

A)6 B8 C)10

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
Con los datos siguientes, ;cuanto vale la integral de f entre 7 y
4, o sea con el limite superior menor que el inferior?

a N WA OO N 0O

10

f; f(z)dx =10
Jy f(z)dz =3

A)-7 B)7 C)-13

Tu procedimiento




NIVEL MEDIO

En el intervalo [1, 4] se cumple 1= f(x) < 3. ; Entre qué valores se garantiza

que esta laintegral defde1a 4?

A) 3<[f<9 B) 1< [f<3 C) 4<[f<12

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO

f tiene tres tramos rectos, definidos asi. Usa areas y aditividad:

¢cuanto vale laintegral de fentre Oy 77?

fle)=z (0<z<2)
fle)=2 (2<z<5)

fle)=T—2z (b<z<7)
A)14 B)10 C)8

Tu procedimiento

W

-




NIVEL MEDIO
La funcién f es constante por tramos, como se indica. ; Cuanto vale la

integral de f entre Oy 3?
fl@)=25 (0<z<?2)
flz)=-3 (2<2<3)

A8 B2 C)-2

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Con los datos siguientes, ; cuanto vale la integral de g(x) - f(x)

entre1y 5?

J; (z) de = 6
f15(2f(m) +g(z))dz = 17
A1 B 1T ©) -

Tu procedimiento

y
41
3l f
2.
1+
]
Ll
Sl
3l
_al
Jf+g) =17




9 NIVEL DIFiCIL
En el intervalo [0, 1] se cumple x? < x s \/x. Segin la propiedad de
comparacion, ;cudl es el orden correcto de las tres integrales de 0 a1?

A) [/xdx<[xdx<[x2dx B) Jx*dx<[xdx<[/xdx

C) Sxdx< [x2dx<[/xdx

Tu procedimiento

10 NIVEL DIFiCIL
Se sabe que laintegral de kx +1entre Oy 2 vale 8, y que la integral de x entre

Oy 2vale 2. ;Cuénto vale la constante k?

f02(k:c +1)dz =8
f02:cd:1: =2

A) k=3 B) k=4 C) k=7/2

A N W D OO N ®

Tu procedimiento




Claves y paso a paso

1. Respuesta A -Laintegral vale 16
1. Sacala constante 3 de laintegral de f
Ji 3fde=3(6) =18
2.Restalaintegraldeg
[33f —g)dw =18 —2
3. Calcula
18 —-2=16
0Ojo: 20 suma fg en vez de restarla (18 + 2); 12 multiplica el 3 por (6

-2) ynosolo por [f.
Truco: Linealidad: f(af + bg) =a:ff £ bfg.

2. Respuesta C -Laintegral vale 9
1. Los intervalos se tocanen x =3
2. Laintegral de todo el intervalo es la suma
6, 3 6
Lf=Lf+)sf
3. Sustituye los valores
5+4=9
Ojo: 1resta las dos integrales (5 - 4); 20 las multiplica (5-4) en vez

de sumarlas.
Truco: Intervalos contiguos: [, = [? + fPc.

3.Respuesta C -Laintegral vale 10
1. Separalasumaysacael 3
J23zde = 3(2) = 6
2. Laintegral de una constante es constante por longitud
2
fo 2dr =2(2) =4
3. Suma los dos resultados
6+4=10
Ojo: 6 omite la constante; 8 suma solo 2 enlugarde 2-2:1a

integral de una constante lleva la longitud.
Truco: [.° c dx = c(b - a). No basta con sumar la constante.

4.Respuesta A -Laintegral vale -7
1. Halla laintegral de 4 a 7 restando
[[f=10-3=7
2. Alinvertir los limites, cambia el signo
f74 f=- f47 f
3. Sustituye
-7
Ojo: 7 olvida que los limites estan invertidos; -13 suma10y 3 en

lugar de restarlos antes de cambiar el signo.
Truco: [°, = -[.°. Alinvertir los limites cambia el signo.

5.Respuesta A -Laintegral estaentre3y9
1. Cota inferior: rectdngulo de altura 1

1-4-1)=3
2. Cota superior: rectdngulo de altura 3
3-4-1)=9

3. Laintegral queda entre las dos areas
3< [l fde<9

Ojo: 1< [ <3 usasololasalturas; 4 < / <12 multiplica por 4 en vez
depor4-1.
Truco:ms<f<Men[a bl=m(b-a)< Jf<M(b-a).

6.Respuesta B -Laintegral vale 10
1. Primer tramo: triangulo

2.2
=2
2
2. Segundo tramo: rectangulo
3-2=6
3. Tercer tramo: otro tridngulo
2-2
— 2
2
4. Suma las tres partes (aditividad)
2+6+2=10

Ojo: 14 toma todo el rectangulo de 7 por 2; 8 olvida el Gltimo
tridngulo y suma solo 2 + 6.

Truco: Parte el intervalo donde cambia la formula y suma las
integrales de cada tramo.

7.Respuesta B -Laintegral vale 2
1. Parte el intervaloen x =2
fo3f = f02f+f23f
2. Tramo positivo: drea sobre el eje
Ji25de =5
3. Tramo negativo: la integral lleva signo
[(-3)dz = -3
4. Suma con signo
5+(-3)=2
Ojo: 8 suma las areas sin signo (5 + 3); -2 invierte el orden de la

resta,3-5.
Truco: La integral cuenta con signo: lo que esta bajo el eje x resta.



8.Respuesta C -Laintegral vale -1
1. Separalasumay sacael 2
2[f+ [g=17
2(6) + g =17
2.Despejalaintegralde g
[lg=1T-12=5
3. Calculalaintegralde g - f
[fg-f=5-6=-1
Ojo: Tinvierte el orden de la resta (6 - 5); 11 resta 17 - 6 sin
descontar el doble de [f.

Truco: Usa linealidad para despejar la integral desconocida, y
luego combina.

9. Respuesta B -El orden es de menor a mayor: x2

XY vx
1. La menor funcién tiene la menor area
1 4 1
dw = -
fO T 3
2. La del medio es x
1 1
Jy zdz = 3
3. La mayor funcién es \/x
2
1
fO \/Edm = g

Ojo: La primera opcién invierte todo el orden; la tercera
intercambia x y x2, pero en [0, 1] se cumple x? < x.
Truco: Sif < gen [a, bl, entonces [f < [g: el orden se conserva.

10. Respuesta A -Laconstantevalek=3
1. Laintegral de 1eslalongitud del intervalo
Jilde =2
2. Laconstante k sale de la integral
kf02wdx =k(2) =2k
3.Suma, iguala a 8 y despeja
2k+2=38
k=3
Ojo: k=4 ignora que [1=2 (2k = 8); k =7/2 toma [1=1, olvidando la
longitud del intervalo.

Truco: Linealidad: saca k, usa los datos y despeja con una
ecuacion lineal.
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