ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Integral definida y su nhotacion

evaluar integrales definidas con la regla de Barrow y usar
propiedades de los limites de integracion.

* 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
* Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

o Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

1 NIVEL FACIL
Calcula la integral definida. Como 2x es positiva entre O y 3, también es el
area bajo larecta en ese intervalo.
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Tu procedimiento

NIVEL FACIL
Calcula la integral definida (es el area bajo la parabola entre x =1y x = 3).
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Tu procedimiento




NIVEL FACIL
Una funcién f cumple los datos siguientes. ;Cuanto vale la
integral de f entre Oy 3?

f5 @ JdeOa5def=12
f(z)dz =12
0

J2f(z)dze =7
A) 5 B) 19 C) -5

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO

Calculala integral definida con signo. Fijate en el orden de los limites: va de 2 " y
aO0.
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Tu procedimiento



NIVEL MEDIO
Calculala integral definida con signo (no el area geométrica).
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Tu procedimiento
NIVEL MEDIO
Calcula la integral definida (es el 4rea bajo un arco completo de la curva y
seno).
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Tu procedimiento



NIVEL MEDIO

Calculala integral definida (es el area bajo la raiz cuadradaentre x=0y x =

4).

Sy v/ dx

A)8 B)12 C)16/3

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Calcula la integral definida con signo (no el &rea geométrica).

f03(:132 — 3z)dz
A) 9/2 B)-9/2 C) -18

Tu procedimiento
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NIVEL DIFiCIL
¢Cual es el area geométrica total de laregion entre la curvay el eje x, desde x

=0 hastax=3?
y=a?—4
A) -3 B)23/3 C)3

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Calcula la integral definida (es el rea bajo la curvaentre x =0y x = 4).

f04 |z — 2| dz
A4 BO O©O38

Tu procedimiento




Claves y paso a paso

1. Respuesta B -Laintegral vale 9
1. Laintegral es el area del triAngulo bajo la recta, entre O
y3
3
[y 2zdz = F(3) — F(0)
2. Busca una antiderivada de 2x
F(z) = 22
3. Evalda en el limite superior y en el inferior
Fi3)=9
F(0)=0
4. Comprueba con la geometria: base 3y altura 6
3(3)(6) =9
Ojo: 6 evalla 2x en x = 3, no laintegral; 18 es el rectangulo de 3 por
6, sin dividir entre 2.
Truco: La regla de Barrow: antiderivada en el limite superior
menos antiderivada en el inferior.

2.Respuesta A -Laintegral vale 26/3
1. Es el 4rea bajo la pardbolaentre x=1y x =3
f13 z2dz = F(3) — F(1)

2. Antiderivada de x? sube el exponente y divide
3

X
F(z) = —
(@) = %
3. Evalta F enlos dos limites
Fi3)=9
1
F(l)=-
4. Resta: limite superior menos limite inferior
126
3 3

Ojo: 26 olvida dividir entre 3 al integrar; 28/3 suma F(1) en vez de
restarlo.
Truco: Siempre es F(b) - F(a): el limite inferior se resta.

3.Respuesta A -Laintegral vale 5
1. Parte [0, 5] en [0, 3]y [3, 5]: las integrales se suman
fosf = f03f+f35f
2. Sustituye lo que se conoce
12=[1f+7
3. Despeja la integral desconocida
Nf=12-7=5
Ojo: 19 suma 12y 7 en vez de restar; -5 resta al revés, 7 - 12, y da el

signo contrario.
Truco: El todo es la suma de las partes: despeja la que falta.

4. Respuesta C -Laintegral vale -8
1. Intercambiar los limites cambia el signo
J; 32 dx
= - f02 3x2dx
2. Antiderivada de 3x?
F(z) =23
3. Evaltade O a2y aplica el signo
—(F(2) - F(0))

=—(8-0)=-8
4. El area mide 8, pero recorrerla al revés la vuelve
negativa

drea =8 = —8
Ojo: 8ignora que los limites van de 2 a O; —12 evalUa 6x, la derivada
de 3x2, en lugar de antiderivar.

Truco: Si el limite de arriba es menor que el de abajo, la integral
sale con el signo contrario.

5. Respuesta C -Laintegralvale O
1. La funcién esimpar: lo de la derecha se compensa con
lo de laizquierda
f(=z) = —f(z)
2. Antiderivada de x®

3. Evaltia en los dos limites
F(2) =4
F(-2)=14
4. Resta: las dos partes se cancelan
4-4=0
Ojo: 8 suma las dos areas como si fueran positivas; 4 toma solo la

mitad derecha, de O a 2.
Truco: En una funcién impar, la integral entre —ay aes O.

6.Respuesta A -Laintegral vale 2
1.Esel dreabajounarcodelseno,deOam
foﬂ sen z dz
= F(n) — F(0)
2. La antiderivada del seno es menos coseno
F(z) = —cosz
3.EvaltaenmtyenO
F(r)=—cosm=1
F(0) = —cos0=-1
4. Resta: 1menos (-1)
1—(-1)=2
Ojo: -2 usa +cos x como antiderivada, y cos m - cos O da -2; 0

evalla el seno mismo: sen 1t - sen O.
Truco: Antiderivada de sen x es —cos x; de cos x es sen X.



7.Respuesta C -Laintegral vale 16/3
1. Escribe la raiz como potencia
vz =az/?
2. Sube el exponente y divide entre el nuevo exponente
2
F(z) = §m3/2

3.Evaltaen4

2 16
F(4)=-8)=—
(4) = 38) = 3
4. F(0) vale O, asi que no resta nada
16 16
3 -3

Ojo: 8 olvida el factor 2/3 de la antiderivada; 12 multiplica por 3/2
en vez de dividir entre 3/2.

Truco: Dividir entre un exponente fraccionario es multiplicar por
su inverso.

8.Respuesta B -Laintegral vale -9/2
1. Entre Oy 3la curva queda debajo del gje: la integral sera
negativa
22 —3z==z(z—-3)<0
2. Integra cada término con la regla de la potencia
F(z) = 2 - 3a?
3 2
3. Evalta en los dos limites

F(3)=9—-135=—45

F(0)=0
4. Resta y expresa en fraccién
9
—45—-0=—=
5-0 5

Ojo: 9/2 es el &rea geométrica, sin signo; —18 integra -3x como
-3x2, sin dividir entre 2.

Truco: Sila curva queda bajo el eje, su integral es negativa: el érea
es el valor absoluto.

9.Respuesta B -El areaes 23/3
1. Halla dénde la curva cruza el eje: ahi cambia el signo
22 —4=0=>z2=2
2.De O a2lacurvaestd bajo el gje: laintegral sale

negativa
3

F(z) = % — 4z
F(2)— F(0) =-16/3
3. De 2 a3lacurvaesta sobre el gje: laintegral sale
positiva

16
F3)-F(2)= -3+ —

3
_7
3

4. Suma los tamafios, sin signo

6 1 2
3 3 3

Ojo: -3 es laintegral con signo, donde un tramo compensa al otro;
3 es su valor absoluto.

Truco: Para darea geométrica, parte en los cruces con el eje y suma
los valores absolutos.

10. Respuesta A -Laintegral vale 4
1. Parte en x = 2, donde cambia el valor absoluto
r<2:jz—2=2—-x
z>2: |z —2/=2—-2
2. Primer tramo,de O a2
[H2 - z)da
=4-2=2
3. Segundo tramo,de2a 4
f;(m —2)dzx
=0—-(-2)=2
4. Suma los dos tramos
24+2=4
Ojo: O integra x - 2 sin el valor absoluto, y los tramos se cancelan;
8 eselrectdngulo de 4 por 2.

Truco: Una integral con valor absoluto se parte en el punto donde
cambia la formula.
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