ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Graficas de funciones
trisonomeétricas

dominio, rango, ceros y asintotas de las seis funciones
trigonométricas.

¢ 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.

¢ Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

« Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

NIVEL FACIL
¢Cudl es el rango de la funcion?

y=2senz

A) [-1,1] B) [0,2] ©) [-2,2]

Tu procedimiento

NIVEL FACIL
¢En qué valores de x entre O y 21t vale cero la funcién seno?

Yy =senc

A) 7/2,37/2 B)O, 7, 2r C)O0,n/2, «

Tu procedimiento
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NIVEL FACIL
¢En cudlintervalo de [0, 21t] el seno es negativo?

Yy =senc

A) (m 2r) B) (0, 7) ©C) (7/2, 37/2)

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢Cual es el dominio de la funcién tangente? Considera k como

un entero cualquiera.
y =tanz

A) z#kr B)xz#n/2+kr  C) Todoslosnimeros reales

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢Doénde estan las asintotas verticales de la cotangente?

Yy =cotzx

A) z = km, con k entero B) x = 7/2 + km, con k entero

C) z = km/2,con k entero

Tu procedimiento

y
1-.
/2 + 312 2
-4
y
2..
m 2 T2 ha
_2..
y
2l
2 ) % 3n/2  2n
21




NIVEL MEDIO
¢Cual es el rango de la funcién secante?

1
COS T
A) y<-loy>1 B)-1<y<l1

Yy =secx =

C) Todos los nUmeros reales

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
Una funcién trigonométrica pasa por (0, 1), vale ceroen /2y

surango es [-1, 1]. ;Cual es?

A) y=senz B) y=cosz C)y=secz

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
¢En qué valores de x entre O y 2m, incluidos los extremos,

tiene asintotas verticales la cosecante?
1
sen

A) 7/2,37/2 B) Soloenw C) 0, 7, 27

Yy =cscx =

Tu procedimiento
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NIVEL DIFiCIL
¢;Cuantas asintotas verticales tiene la grafica de la tangente en

el intervalo (0, 3m)?
y=tanz, 0<a <37
A)5 B)2 O©3

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Entre O y 2m, incluidos los extremos, ; dénde corta la tangente
al eje x y dénde tiene asintotas?

sen
y=tanzr =

cos T
A) Ceros: O, 1, 21 - Asintotas: 1t/2, 31t/2

B) Ceros: /2, 31/2- Asintotas: O, T, 21t

C) Ceros: O, - Asintotas: 1t/2, 31t/2

Tu procedimiento

2l
w2 % 312 2n 512 3n

21

2-.
T2 ha 32 2

_2..

X



Claves y paso a paso

1. Respuesta C -Elrango es[-2,2]
1. El'seno sin multiplicar siempre queda entre -1y 1
—1<senx <1
2. Multiplicar por 2 estira la curva al doble de alto
—2<2senx <2
3. Los valoresvan de -2 a 2: ese es el rango
Rango = [-2, 2]
Ojo: [-1, 1] ignora el factor 2; [0, 2] olvida que el seno también
toma valores negativos.

Truco: El nimero delante del seno multiplica el maximoy el
minimo.

2.Respuesta B -ValeceroenO,my 2n
1.Laalturadelacurvaes el valor del seno
Yy =senz
2. Entre Oy 21t toca el eje en tres puntos
z=0, m 27w
Ojo: 11/2y 311/2 son los ceros del coseno; en ellos el seno alcanza

SuU Maximo y su minimo.
Truco: Los ceros del seno son los multiplos de .

3.Respuesta A -Es negativo en (m, 2n)
1. Dibuja la curva del seno en [0, 2]
Yy =senx
2. Negativo significa que la curva queda debajo del eje x
3. Eso ocurre después de m, hasta 21
T<x<2m
Ojo: (O, 1) es donde el seno es positivo; (11/2, 31t/2) esdonde el

coseno es negativo.
Truco: Seno negativo: curva por debajo del eje x.

4. Respuesta B - El dominio excluye n/2 + kn
1. La tangente es el seno dividido entre el coseno
tanz =senz / cosz
2. No existe donde el coseno vale cero:en /2y -1t/2
cosz =0=z==+m/2
3. El patrén se repite cada 1t: se excluye 11/2 mas multiplos
dem
z#£w/2+kn
Ojo: x # kTt quita puntos donde la tangente vale cero y si existe;
«todos los reales» olvida que el coseno se anula.

Truco: Dominio de la tangente: todo menos donde el coseno vale
cero.

5.Respuesta A -Las asintotas son x = Km
1. La cotangente es el coseno dividido entre el seno
cotx = cosz /senz
2.ElsenovaleceroenO, m, 2m...
senxz =0
3. Ahi la gréfica se dispara: asintotas en todos los
multiplos de Tt
z=kr
Ojo: 11/2 + kTt son las asintotas de la tangente; k1t/2 incluye /2,

donde la cotangente vale cero y si existe.
Truco: Cotangente: asintotas donde el seno vale cero.

6. Respuesta A -Elrangoesy=-1oy=1
1. Primero mira el coseno, que siempre esté entre -1y 1
—1<coszx<1
2. Dividir 1entre un niimero tan pequefio lo agranda: |sec
x| =1
3. Lagréficanunca entra alafranjaentre -1y 1
4. Los valores son los menores o iguales que -10 los
mayores o iguales que 1
y<-1 o y=>1

Ojo: [-1, 1] es el rango del coseno; (-0, o0) es el de la tangente. La
secante nuncavale entre -1y 1.
Truco: Secante y cosecante: nunca valen entre -1y 1.

7.Respuesta B -Esy=cos x
1. El seno pasa por (0, 0), no por (O, 1)
2. La secante pasa por (O, 1), pero no existe en /2
3. El coseno cumple las tres condiciones
cos0 =1, cos(m/2) =0
Ojo: La secante también pasa por (O, 1), pero no existe en Tt/2y su

rango no es [-1,1].
Truco: Descarta con cada dato: un punto, un cero, el rango.

8.Respuesta C -Las asintotas estanen 0,my 2m
1. La cosecante es 1entre el seno; el denominador no
puede ser cero
2.ElsenovaleceroenO, iy 21
senx =0
3. En esos tres valores la cosecante crece sin limite:
asintotas
z=0,m 27
Ojo: /2y 31t/2 es donde la cosecante vale 1y -1, tocando al seno;

«solo 1» olvida los extremos del intervalo.
Truco: Asintotas de csc: ceros del seno.



9. Respuesta C -Hay 3 asintotas
1. Grafica la tangente en el intervalo
y =tanz
2. La primera asintota esta en /2
cos(m/2) =0
3. Serepiten cada 1: 31t/2y 51/2
x=m/2, 31/2, b /2
4. Hay 3 asintotas en total

Ojo: 5 cuenta también Tt y 21, que son ceros de la tangente; 2 solo
llega hasta 2.

Truco: La tangente tiene una asintota cada 1, empezando en 1t/2.

10. Respuesta A -Cerosen O, m, 2m; asintotas en
n/2, 3n/2
1. Escribe la tangente como seno entre coseno
tanz = senz / cosz
2. Vale cero donde el numerador, el seno, vale cero
senz =0
z=0, m 27
3. No existe donde el denominador, el coseno, vale cero
cosz =0
z=m/2, 31/2
Ojo: Intercambiar los dos grupos confunde numerador con
denominador; quitar 21 olvida que el intervalo es cerrado.

Truco: Ceros: numerador igual a cero. Asintotas: denominador
igual a cero.
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