ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Elipse con centro fuera del origen

elipse con centro (h, k), forma general y completar cuadrados.

¢ 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
¢ Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

¢ Sifallas uno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

NIVEL FACIL
¢Cudl es el centro de la elipse de abajo?

(z—-3° (+2?*
% 9
A) (_372) B) (37_2) C) (5’3)

Tu procedimiento

NIVEL FACIL
¢Cudles son los vértices del eje mayor de la elipse de abajo?

(x—2?  (y—1)
16 i 4
A) (6’ I)Y(_2a 1) B) (47 I)Y(_471) C) (2a5)Y(27 _3)

=1

Tu procedimiento




NIVEL FACIL
Una elipse tiene centro en (-1, 4), semieje mayor 5 horizontal y semieje

menor 3. ;Cudl es su ecuacién ordinaria?

A) (x+1)?%/25+(y-4)?/9=1 B) (x-1?%/25+(y+4)?/9=1

C) (x+1)?/9+(y-4)?/25=1

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢ Doénde estan los focos de la elipse de abajo?

(z—-1° (y+3)°
25 + 9
A) (4v O)Y(74a 0) B) (5v 73)Y(737 73) C) (1a1)Y(1a77)

=1

Tu procedimiento

(o)
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NIVEL MEDIO
. Doénde estan los focos de la elipse de abajo?

(z+2? (y—1)
9 + 25
A) (727 5) y (727 73) B) (2a 5) y (27 73) &) (2a 1) y (76, 1)

=1

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢Cudl es el centro de la elipse de abajo, dada en forma general?

22 +4y> —62+8 —3=0
A) (_3’ 1) B) (3a 1) C) (37 _1)

Tu procedimiento

C
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NIVEL MEDIO
¢Cuadles son los extremos del eje menor de la elipse de abajo?

(2?2 (y+1?° _
T
A) (67 71) y (727 71) B) (2a 3) y (27 73) C) (2a 2) y (2a 74)

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Pasa la ecuacién general de la elipse a su forma ordinaria.

4z® +9y® — 8z + 36y +4=0
A) (x-12/9+(y+2)?/4=1 B) (x+1)2/9+(y-2)?/4=1

C) x-1*4+(y+2)?/9=1

Tu procedimiento




9 NIVEL DIFiCIL
Una elipse tiene focosen (1,2) y (7, 2), y un vértice en (8, 2). ;Cual es su

ecuacion ordinaria?

A) (x-4)?16+(y-2)%/25=1 B) (x-4)*/16+(y-2)*/9=1

C) (x-4)*/16+(y-2)?%/7=1

Tu procedimiento

10 NIVEL DIFiCIL
¢Cudles son los focos de la elipse de abajo, dada en forma general?

92> + 4y* — 54z
+16y +61 =0

A) 3+£+5,-2) B) (3,-2+£+5) O©) (3,-2+13)

Tu procedimiento




Claves y paso a paso

1. Respuesta B - El centro es el punto (3, -2)
1. Enla forma ordinaria aparece x — h: compara con x - 3
r—3=x—h
h=3
2.Conlayelsignoengafia:y+2esy-(-2)
y+2=y—(-2)
k=-2
3. Elcentro es (h, k); los denominadores 25y 9 no lo
mueven
C(h,k)=(3,-2)
Ojo: (-3, 2) copia los signos de los paréntesis tal como estan; (5, 3)
toma las raices de los denominadores.

Truco: En (x - h) y (y - k) el centro lleva el signo contrario al que se
ve.

2.Respuesta A -Los vértices estanen (6,1)yen
=2,1)
1. Elcentro es (2, 1) y el denominador mayor, 16, esta bajo
X: eje mayor horizontal
Cc(2,1)
a’ =16, a =4
2. Los vértices estan a a unidades del centro, a su
izquierday a su derecha
r=2+4,y=1
3. Calcula las dos posiciones
Vi(6,1)
V2(72’ 1)
Ojo: (+4, 1) olvida sumar el centro; (2,5) y (2, -3) mueven el 4 en
vertical, pero el 16 esté bajo x.
Truco: Los vértices se miden desde el centro, no desde el origen.

3.Respuesta A -Denominadores 25y 9, con los
binomiosx+1yy-4
1. El centro entra con el signo cambiado, porque se resta
hyk
(z— (-1))* = (z +1)?

(y —4)?

2. El semieje horizontal, 5, va al cuadrado bajo x; el 3, bajo
y

a2 =25 b2=9

3. Une las dos partes
2 _ 2
@1 -9 _,
25 9

Ojo: Con (x - 1) y (y + 4) no se cambid el signo del centro;con 9y
25 intercambiados la elipse seria vertical.

Truco: Centro (h, k) - (x - h) y (y - k); el mayor denominador va
con el eje mayor.

4. Respuesta B -Los focos estan en (5,-3) y en (=3,
-3)
1. El centro es (1, -3); el mayor, 25, va bajo x: los focos
estan en la recta horizontal y = -3
C(1,-3)
a?=25,b=9
2. Ladistancia del centro al foco sale de ¢ = a? - b?
2=25-9=16
c=4
3. Mueve c unidades a cada lado del centro, sobre el eje
focal
Fl(_3a _3)
Fy(5,-3)
Ojo: (+4, 0) mide c desde el origen en lugar de desde el centro; (1,
1)y (1,-7) ponen los focos en vertical.
Truco: Los focos se miden desde el centro (h, k), alo largo del eje
mayor.

5.Respuesta A -Losfocosestanen (-2,5)yen (-2,
-3)
1. El centro es (-2, 1); el mayor, 25, esté bajo y: eje focal
vertical
C(-2,1)
a?=25,b=9
2.Calculacconc?*=a%-b?
2=25-9=16
c=14
3. Sube y baja c unidades desde el centro; x no cambia
Fy(—2,14+4) =(-2,5)
Fi(-2,1-4)=(-2,-3)
Ojo: (2,5) y (2, -3) copian la x del paréntesis sin cambiarle el
signo; (2,1) y (-6, 1) reparten ¢ en horizontal.
Truco: El eje focal sigue al denominador mayor: aqui bajo y, asi
que solo cambia lay.



6. Respuesta C - El centro es el punto (3, -1)
1. Agrupa la x y completa el cuadrado: suma (6 + 2)2=9
2 —6z+9 = (z — 3)*
h=3
2.Conlay, sacaantesel 4y completa: 4(y*+ 2y +1)
dy? + 8y +4=4(y+1)°
k=-1
3. Lo que sumaste (9 y 4) se suma también al otro lado; el
centro es (h, k)
3+9+4=16
(x—3)2+4(y+1)2=16
Ojo: (-3, 1) deja las mitades con su signo original; (3,1) lee y +1
comok="1.

Truco: Mitad del coeficiente de x (o de y) con el signo contrario:
ahfesté h (o k).

7.Respuesta C -Los extremos del eje menor
estanen(2,2)yen (2, -4)
1. El centro es (2, -1); el mayor, 16, vabajox:a=4yb=3
c(2,-1)
a=4,b=3
2. El eje menor es perpendicular al mayor: los extremos
estan a b unidades del centro, hacia arriba y hacia abajo
r=2,y=-1+3
3. Calculalas dos alturas
B;(2,2)
By(2,—4)
Ojo: (6, -1) y (-2, -1) son los vértices del eje mayor; (2, +3) mide b
desde la altura O, no desde el centro.

Truco: Eje mayor: mueve a en el eje focal; eje menor: mueve b en
el perpendicular. Siempre desde el centro.

8.Respuesta A -Laforma ordinaria tiene centro
(1,-2),a=3yb=2
1. Agrupa la x, saca el 4 y completa el cuadrado; sumas 4-
1=4al otrolado
4z — 8z = 4(x* — 2z)
4(z?2 — 22+ 1) = 4(z — 1)?
2.Conlay, sacael 9y completa; sumas 9-4 = 36 al otro
lado
9y* + 36y = 9(y* + 4y)
9(y® +4y +4) =9(y +2)*
3. Relne todo: pasa el 4 al otro lado y suma lo afiadido
—4+4+36=36
4(z — 1) +9(y +2)% = 36
4. Divide todo entre 36 para que a la derecha quede 1
(-1 (y+2)°*
9 4
Ojo: (x +1) y (y - 2) pegan los nimeros sin cambiar el signo; los
denominadores 4y 9 estan intercambiados.

Truco: Al completar un cuadrado con coeficiente, lo que sumas
queda multiplicado por ese coeficiente.

1

9. Respuesta C -Laecuacion tiene centro (4, 2), a2
=16y b2=7
1. El centro es el punto medio de los focos; c es su
distancia al foco
C=(45,2) =42
c=7—4=3
2. aesladistancia del centro al vértice
a=8—-4=14
a® =16
3. Despeja b?con b?=a?-c?
=16-9=7
4. El eje focal es horizontal: a? va bajo (x - 4)?; escribe la
ecuacioén
A\2 _ 9)\2
(-4, W=2"_,
16 7
Ojo: Con 25 se sumd 16 + 9 en vez de restar; con 9 se tomé ¢?
como b2
Truco: Centro = punto medio de los focos; luego a, cy b?=a%- c2.

10. Respuesta B - Los focos estan sobre x = 3,aV5
del centro
1. Completa cuadrados: sale 9(x - 3)2+ 4(y +2)2=36 y el
centroes (3, -2)
—61+ 81416 = 36
9z —3)2+4(y+2)* =36
2. Divide entre 36: el 9 queda bajo y, asi que el eje focal es
vertical
(2-3°  (W+2® _,
4 9
3.Calculacconc?=a%-b?
2=9-4=5
c=+v5
4. Sube y baja c unidades desde el centro
F(3, -2+ +/5)
Ojo: (3 + /5, -2) pone los focos en horizontal; /13 sale de sumar 9
+4 envezderestar.
Truco: Completa cuadrados, ubica el denominador mayor y
calculacconlarestaa®- b2
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