ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Derivacdas de funciones
trisonométricas, exponenciales y
logaritmicas

derivar seno, coseno, tangente, exponenciales y logaritmos, solos o
combinados con las reglas basicas.

¢ 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.
¢ Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

« Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Fecha

Nombre

esconcurso.com Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

NIVEL FACIL
Deriva la funcion.

y=3senz + 2cosz

A) 3cosx-2senx B) 3cosx+2senx C) -3cosx-2senx

Tu procedimiento

NIVEL FACIL
Deriva la funcién (x > 0).

A) 4e*-3x B) 4e*-3/x

Tu procedimiento

y=4e" —3Ilnz
C) 4xe™(x-1) - 3/x
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3 NIVEL FACIL
¢Cual es la pendiente de la recta tangente a la grafica en x =In 3?

fla)=¢
Am3 gl o3
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Tu procedimiento
4 NIVEL MEDIO
Deriva el producto conlaregla (uv)' =u'v +uv'.
y = z2e” funcién derivada

A) 2xe* B) ex(x2+2x) C) x2%e*+2x

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO

Deriva la funcién exponencial. 6-
y = 5E 5x
A) 5"In5 B)5° C)z- 5! 4
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Tu procedimiento
NIVEL MEDIO
¢Cudl es |la derivada de la tangente? Deduce con la regla del cociente. 4.
y=tancz 3.
A) 1/cos’x  B) 1/sen*x  C) -1/cos?x 2;
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Tu procedimiento



NIVEL MEDIO

Deriva la funcién logaritmica de base 2 (x > 0).

y = logy, x
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Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Deriva con la regla del cociente (x > 0).

A) (Inx-1)/x? B) (1-Inx)/x? C) 1/x?

Tu procedimiento
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NIVEL DIFiCIL

Deriva con la regla del cociente y simplifica el numerador.

e.’t

- 1+ e®
A) e/(1+e)? B) -e*/(1+e)? C) e/(1+¢e¥)

Y

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Deriva la funcién, con x positivo.

y=zlhz—=x

A) Inx+1 B) 1/x-1 C) Inx

Tu procedimiento
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Claves y paso a paso

1.Respuesta A -Laderivadaes 3 cos x-2senx
1. La derivada del seno es el coseno
(3senz) = 3cosz
2. Laderivada del coseno es menos el seno
(2cosz) = —2senzw
3. Suma las derivadas

y =3cosx —2senz

Ojo: 3 cos x + 2 sen x pierde el signo del coseno; -3 cos x - 2 sen x
lo pone también al seno.
Truco: Solo la derivada del coseno lleva signo menos.

2. Respuesta B -Laderivada es 4e* - 3/x
1. La exponencial se deriva a si misma

(4€®)" = 4e”
2. Ellogaritmo natural se deriva a 1/x
3
—3lnz) = ——
(-3lna) = -

3. Suma las derivadas
3
y = 4e® — —
X

Ojo: 4e* - 3x confunde la derivada de In x con x; 4x-e™(x-1) aplica la
regla de la potencia a una exponencial.
Truco: e* se deriva a si misma; In x se deriva a 1/x.

3.Respuesta C -Lapendientees 3
1. Calcula la altura del punto
f(In3) =em3 =3
2. La exponencial se deriva a si misma
f'(@) =e
f(In3)=3
3. La tangente sube 3 por cada 1
m =3
Ojo: In 3 es el valor de x, no la pendiente; 1/3 seria la derivada de In
X, no lade e*.

Truco: En e la pendiente de la tangente siempre esigual ala
altura.

4.Respuesta B -Laderivada es e*(x2 + 2x)
1. Identifica los dos factores
u = z?
v=e¢e"
2. Deriva cada factor
u =2z
Ul — e:E
3. Aplicau'v+uv'
y =2z e+ e”
4. Saca factor comun e
y = e®(x? + 2z)
Ojo: 2xe* multiplica u’ por v'; x?e* + 2x deja el 2x sin su factor e*.
Truco: Al derivar e* no cambia: puedes sacarla como factor
comun.

5.Respuesta A -Laderivadaes5In5
1. Escribe 5*con base e
5T — ot Inb
2. Deriva eYy multiplica por la derivada del exponente
u=xlnb
Yy =¢e" -u =e*Inb
3.Regresa a5
y =5%Inb
Ojo: 5*la trata como si fuera e%; x5"(x-1) usa la regla de la potencia,

que no sirve con exponente variable.
Truco: Derivada de a% a*por In a.

6. Respuesta A -Laderivada es1/cos2 x
1. Latangente es un cociente
tanz = senx + cosx
2. Calculau'v-uv'
U =Senc, v = CosT
uw'v — uv' = cos® x + sen’x
3. Usa sen?+ cos?=1y divide entre v?
cos’z +sen’z =1
1
cos?
Ojo: 1/sen? x intercambia seno y coseno; —1/cos? x arrastra el signo
menos de la derivada del coseno.
Truco: Derivada de tan x: 1/cos? x, que también se escribe sec? x.

y =



7.Respuesta C -Laderivadaesi/(xIn2)

1. Cambia a logaritmo natural
Inz
In2
2.In 2 es una constante: solo se deriva In x
11
y = ﬁ . —
n xr
3. Junta las fracciones
1
zln2
Ojo: 1/x ignora la base del logaritmo; (In 2)/x multiplica porIn2 en
vez de dividir.

Truco: Derivada de loga x: Tentre x In a.

logy, x =

y =

8. Respuesta B -Laderivada es (1-In x)/x2
1.Identificauy v con sus derivadas
u=Ilnz, u=1=+z
v=z, v =1
2.Calculau'v-uv'
vv—w' = (1+z)(z) —Inz
=1—Inz
3. Divide entre v?
, 1-Inz
Yy = 2
4. Comprueba: tangente horizontal si el numerador es O
1—lnz=0

r=e€

Ojo: (In x = 1)/x?restauv' - u'v, al revés; 1/x? olvida el término uv’,
que vale In x.
Truco: Con In en el numerador, u'v = (1/x)x = 1.

9.Respuesta A -Laderivada es e*/(1 + )2
1. Identifica uy v con sus derivadas
u=c¢e", u =¢*
v=1+¢€", v =¢"
2.Calculau'v -uv'
— e

3. Divide entre v?

T

, e

Yo ey
4. Comprueba la pendiente en x=0
y'(0) = 1+22=1+4
Ojo: -e*/(1+e")?restauv’' —U'v, al revés; e*/(1+ e*) olvida elevar el
denominador al cuadrado.
Truco: Siu' =V', el numerador u'v - uv' se simplifica mucho.

10. Respuesta C -LaderivadaeslInx
1. Deriva x In x con la regla del producto
(zlnz) =lnz+z-(1+z)
=lnz+1
2. Deriva —x
(—z) =-1
3. Suma las derivadas
yY=Ihz+1-1=lnzx
4. Comprueba: en x =1la tangente es horizontal
y(1)=In1=0
Ojo: In x + 1olvida derivar -x; 1/x - 1deriva x In x como u'V’, sin la
regla del producto.

Truco: Al sumar las derivadas revisa cada término: un unoy un
menos uno pueden cancelarse.
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