ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

@ [ I 4 [ ] 1 4 [ ]
Derivacion implicita
derivar ecuaciones implicitas, hallar dy/dx y la pendiente de la
tangente en un punto.

* 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.

* Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

o Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha
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Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

NIVEL FACIL
Deriva implicitamente la ecuacién de la circunferencia y halla dy/dx.
2’ +y* =25 4
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Tu procedimiento
NIVEL FACIL
La parabola esta dada por una ecuacién implicita. Halla dy/dx. y
y? =4z
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Tu procedimiento



NIVEL FACIL
¢Cuadl es la pendiente de la recta tangente a la elipse en el punto (2, 2)?

z? +4y? =20
1

A) -1 B) _41_1 C) 1

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢Cudl es la pendiente de la recta tangente ala curva en el punto (2, 1)?

2 +y* =9
AL B4 0 4

Tu procedimiento
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NIVEL MEDIO
Halla dy/dx. Cuidado: x?y y estan multiplicadas.

iy =12

Y -~ ol
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Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
¢Cudl es |la pendiente de la tangente ala curva en el punto (1,2)?

2 tay+y? =T
A) -1 p —g (o) —%

Tu procedimiento
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NIVEL MEDIO
¢Cual es la ecuacion de la recta tangente a la circunferencia en el punto (4,
2)?

(x 1+ (y +2)° = 25
A) y=-3x/2+8 B) y=-3x/4+5 C) y=3x/4-1

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
¢En qué punto de la circunferencia, en el primer cuadrante, la tangente tiene
pendiente -1?

z? +y? =50
A) (5,5 B) (5,-5) ©) (1,7)

Tu procedimiento
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NIVEL DIFiCIL
¢Cual es la pendiente de la recta tangente en el punto (2, 0)? y

re¥ =2

Tu procedimiento

1 NIVEL DIFiCIL
¢Cudl es la pendiente de la recta tangente ala curva en el punto (1,2)? 7Y
2’y + zy? =6 61
p-S B8 g2 ?
5 8 4
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Tu procedimiento



Claves y paso a paso

1. Respuesta A -dy/dxes-x/y
1. Deriva cada término respecto a x; lay es funcién de x
2z +2y-y' =0
2. Despejay’
2u-y = -2z
’ xr
Yy =——
Yy
3. Comprueba en el punto (3, 4)
3
Y=q
Ojo: x/y pierde el signo al pasar 2x al otro lado; -y/x invierte el
cociente.

Truco: Cada vez que derives unay, escribe suy'.

2.Respuesta B -dy/dxes2/y
1. Deriva ambos lados respecto a x

-y =4
2. Despejay': depende solo de laalturay
Yy =4+2
, 2
y ==
Y
3. Ejemplo: en (4, 4) la pendiente es 2 entre 4
2 1
! = = = e
Y7172

Ojo: 4/y olvida el 2 de 2y+y' al despejar; y/2 pone el cociente al
revés.
Truco: Derivar y?> da 2yy', nunca solo 2y.

3.Respuesta B -Lapendiente es -1/4
1. Deriva cada término; en 4y? usa la cadena
20 +8y-y' =0
2. Despejay’
8y-y = -2z
x
4y
3. Sustituye x=2yy=2
Yy =-2+38
, 1
v="1

/!

y:

Ojo: -1 olvida el 4 de 4y? al derivar y da -x/y; 1/4 pierde el signo.
Truco: Un coeficiente que multiplica a y? se queda al derivar.

4.Respuesta C -Lapendiente es -4

1. Deriva: cada cubo bajael 3ylayllevay’
3224+ 3%y =0

2. Despejay’
3y? -y = —3z?
z2
y = —?
3. Sustituyex=2yy=1
4,
Yy = 1=
Ojo: -1/4 invierte el cociente x?/y?; 4 pierde el signo menos al
despejar.

Truco: Al despejar y’, comprueba el signo antes de sustituir.

5. Respuesta A -dy/dx es -2y/x
1. Usa laregla del producto en x*-y
2z-y+2>-y =0
2. Despejay’
z? -y = —2zy
]
T
3. Pruebaen (2, 3)
2.3
!
= ——— —3
Y 2
Ojo: -x/(2y) pone el cociente al revés; —y/x olvida que x* se deriva
como 2x.
Truco: Si hay producto de x y y, usa la regla del producto y no

olvidesy'.

6.Respuesta C -Lapendiente es -4/5
1. Deriva cada término; xy lleva regla del producto
20+ (y+z-y)
+2y-y' =0
2. Agrupa los términos con y' y despeja
(z+2y)-y'=-2z—y
2z +y
T+ 2y
3. Sustituye x=1yy=2
yY=—2+2)+(1+4)

Y —

4

L— _—

Y=75
Ojo: -1olvida el término xy'; -2/5 olvida el término y del producto

XY.
Truco: En xy aparecen dos términos: y y xy'.



7.Respuesta B -Latangenteesy=-3x/4+5 9.Respuesta C -Lapendiente es -1/2

1. Deriva ambos lados respecto a x 1. Regla del producto; la derivadade ey es e’y -y’
2 —-1)+2(y+2)y =0 e+zev-y =0
2. Despejay’ 2. Despejay': €™y se cancela
y/:_$_1 zel -y = —e¥
y+2 / l
3.Sustituyex=4yy=2 y="2
;3 3. Sustituye x =2
V=g .
4. Usa punto-pendiente y despejay v= 2
y—2=—-0.75(z — 4) Ojo: 1/2 pierde el signo menos; -2 invierte el cociente: usa -x en
3 vez de -1/x.
y=—-x+5 . R N
4 Truco: La derivada de €™y respectoaxese’y-y'.
Ojo: -3x/2 + 8 olvida el +2 de y + 2 al despejar; 3x/4 - 1 pierde el
signo de la pendiente. 10. Respuesta A -La pendiente es -8/5
Truco: Después dey’, la tangente es punto-pendiente:y -y, =

1. Regla del producto en cada término
2xy + %y
+y? + 2zyy =0

2. Agrupa los términos cony'

mM(X = Xo).

8.Respuesta A -El punto es (5, 5)
1. Obtény' por derivacién implicita

2 !
2 +2y-y =0 (2 Jr2ﬁcy)y2
yo = (2 + )
Y 3. Despejay’
2. Pide pendiente -1: queda x =y J = — 2zy + y*
—z+y=-1 z? + 2zy
T=y 4. Sustituyex=1yy=2
3. Sustituye en la circunferencia y=-(4+4)+(1+4)
z? + 2% = 50 y/:7§

2
= 2 =
z S=z=5 Ojo: -8 olvida el término 2xyy' del segundo producto; -5/8

invierte el cociente.
y=-5+5=-1 Truco: Con dos productos aparecen cuatro términos; revisa que
Ojo: (5, -5) cumple x? + y? = 50, pero su pendiente es +1; (1, 7) esta no falte ninguno.
en la circunferencia con pendiente -1/7.
Truco: Primero obtén y’; después igudlala a la pendiente que te
piden.

4. Comprueba la pendiente en (5, 5)
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