ESCONCURSO - CUADERNO DE REFUERZO

Circunferencia y circulo

Angulos central, inscrito y semi-inscrito, cuerdas, tangentes,
secantes, arcos y sectores.

* 10 ejercicios, de menos a mas dificil, cada uno con 3 opciones.

* Resuélvelo a mano en el espacio de cada ejercicio; después compara con las claves del final.

o Sifallasuno, lee el paso a paso y repitelo en una hoja limpia.

Nombre Fecha

esconcurso.com

Ejercicios originales, verificados



EJERCICIOS

1 NIVEL FACIL
En una circunferencia con centro en O, el angulo central AOB mide 80°.

¢Cuanto mide un angulo inscrito APB que abarca el mismo arco AB?

A) 80° B) 160° C) 40°

Tu procedimiento

9 NIVEL FACIL
Desde un punto P se traza la tangente PT a una circunferencia

de centro O y radio 5 cm. Si OP mide 13 cm, ;cuanto mide PT? T

A) 18cm B) 8cm C) 12cm

Tu procedimiento



NIVEL FACIL
Un sector circular tiene un dngulo central de 60° y un radio de 6 cm. ;Cual es

su area? Deja el resultado con Tt.

A) 67 cm? B) 36T cm? C) 2w cm?

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
AB es un didmetro de la circunferencia y C es un punto de ella. Si el angulo A

mide 35°, ;cuanto mide el angulo B del tridngulo ABC?

A) 55° B) 35° C) 145°

Tu procedimiento

35°

60°

6cm




NIVEL MEDIO
Una circunferencia tiene radio de 10 cm. Una cuerda AB esta a 6 cm del

centro O, medidos perpendicularmente a la cuerda. ; Cuanto mide la
cuerda?

A) 8cm B) 16 cm C) 24/136cm

Tu procedimiento

NIVEL MEDIO
Desde un punto exterior P se trazan dos tangentes a una

circunferencia de centro O, que latocanen Ay enB. Siel A

angulo APB mide 50° ;cuanto mide el angulo central AOB?
A) 50° B) 130° C) 65° )
’ P

Tu procedimiento



NIVEL MEDIO
El cuadrilatero ABCD esta inscrito en una circunferencia. Si el angulo A mide

105° y el angulo B mide 70°, ; cuanto mide el &ngulo C?

A) 110° B) 105° C) 75°

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Las cuerdas AB y CD de una circunferencia se cortanen P. Si AP =6 cm, PB =

4cmy CP =3 cm, ;cuanto mide PD?

A) 8cm B) 2cm C) 45cm

Tu procedimiento



10

NIVEL DIFiCIL
Larecta de abajo es tangente a la circunferencia en A. La cuerda AB forma

con ella un angulo de 40°. ;Cuanto mide el arco menor AB, el que queda
dentro de ese angulo?

A) 80° B) 40° C) 280°

40°

A tangente

Tu procedimiento

NIVEL DIFiCIL
Desde un punto exterior P se trazan dos secantes a una

circunferencia. Entre ellas interceptan un arco lejano de100° y
un arco cercano de 40°. ;Cuanto mide el angulo en P?

A) 70°  B) 30° C) 60°

Pe 40° 100°

Tu procedimiento



Claves y paso a paso

1. Respuesta C - El angulo inscrito mide 40°
1. El dngulo central mide lo mismo que el arco que abarca
arco AB = 80°
2. Eldngulo inscrito mide la mitad del arco que abarca
APB =80° +2
3. Resultado
APB = 40°

Ojo: 80° copia el &ngulo central; 160° lo duplica, como si el inscrito
fuera el doble en lugar de la mitad.
Truco: Inscrito = mitad del arco = mitad del central.

2.Respuesta C -Latangente PT mide12cm
1. La tangente es perpendicular al radio en el punto de
tangencia: el triAngulo O T P esrectdnguloen T
2. Pitagoras: busca un cateto, asi que resta cuadrados
PT? =132 -52
PT? =169 — 25 = 144
3. Saca la raiz cuadrada
PT = /144 = 12

0Ojo: 18 cm suma 13 + 5y 8 cm resta 13 - 5; ninguno usa Pitadgoras
con los cuadrados.
Truco: Tangente 1 radio: Pitdgoras con OP como hipotenusa.

3.Respuesta A -El area del sector es 6rmcm?2
1. Un &ngulo de 60° es una fraccion de la vuelta completa

de 360°
60 1
360 6

2. Calcula el érea del circulo entero
A=7r’=m-62 =367
3. El sector es un sexto de esa area
367 9
6
Ojo: 361 cm? es el circulo completo; 21 es la longitud del arco,
que se mide encm, no encm?.
Truco: Sector = (Angulo + 360) x Tir2.

= 67 cm

4. Respuesta A -El angulo B mide 55°
1. Un &ngulo inscrito que abarca un didametro abarca
media vuelta, 180° asi que mide 90°
C =180°+2=90°
2. Los dngulos del triangulo suman 180°
90° + 35° + B = 180°
3. DespejaB
B = 180° — 125° = 55°
Ojo: 35° supone que Ay B soniguales; 145° resta 180° - 35°y

olvida el angulo recto en C.
Truco: Inscrito sobre un didmetro: siempre 90°

5.Respuesta B -Lacuerdamide 16 cm
1. La perpendicular desde el centro a una cuerda la parte
en dos mitadesiguales
AM =MB
2.En el triangulo rectangulo OMA, la mitad AM es un
cateto; la hipotenusa es el radio
AM? =102 — 62
AM? =64, AM =38
3. Lacuerda completa es el doble de esa mitad
AB=2-8=16
Ojo: 8 cm es solo la mitad de la cuerda; 2,/136 suma los

cuadrados, 10% + 6%, en vez de restarlos.
Truco: Mitad de la cuerda? = radio? - distancia?.

6.Respuesta B - El angulo AOB mide 130°
1. Cada tangente es perpendicular al radio en el punto de
tangencia: en Ay en B hay angulos rectos
OAP =OBP =90°
2. Los cuatro dngulos de un cuadriladtero suman 360°
90° 4 90° + 50°
+AOB = 360°
3. Despeja el &ngulo AOB
AOB = 360° — 230° = 130°
Ojo: 50° copia el dngulo de P; 65° es el &ngulo PAB del triangulo

isdsceles PAB, (180° - 50°) + 2.
Truco: Dos tangentes: &ngulo en P + dngulo central = 180°.

7.Respuesta C - El angulo C mide 75°
1. Enun cuadrilatero inscrito, los dngulos opuestos suman
180°% C es el opuesto de A
A+ C =180°
2. Despeja C
C = 180° — 105° = 75°
3. Comprueba: D =180° - 70° =110° y los cuatro dngulos
suman 360°
105 + 70 4+ 75 + 110 = 360
Ojo: 110° es el opuesto de B, o sea el d&ngulo D; 105° copia el

angulo A, sin restar de 180°.
Truco: Inscrito: opuestos suman 180°.



8.Respuesta A -PD mide 8 cm
1. Cuando dos cuerdas se cortan, el producto de los
segmentos de una esigual al de la otra
AP-PB=CP-PD
2. Sustituye los datos
6-4=3-PD
24=3-PD
3. Despeja PD
PD=24+3=8
Ojo:2salede3x4+6y45de 6 x3+4:seemparejaron mal los

segmentos.
Truco: Mismas cuerdas se multiplican: AP-PB = CP-PD.

9. Respuesta A -Elarco AB mide 80°
1. Eldngulo entre una tangente y una cuerda se llama
semi-inscrito y abarca el arco AB que queda dentro de
él
2. Mide la mitad del arco, asi que el arco es el doble del
angulo
arco = 2 -40° = 80°
3. Comprueba: el angulo central AOB también mide 80°
AOB = 80°
Ojo: 40° toma el &ngulo como si fuera el arco; 280° es el arco

mayor, 360° - 80°, que queda fuera del &ngulo.
Truco: Semi-inscrito y inscrito: mitad del arco.

10. Respuesta B - El angulo en P mide 30°
1. Fuera del circulo, el angulo mide la mitad de la
diferencia de los arcos
(mayor — menor) = 2
2. Sustituye los arcos
(100° — 40°) =+ 2
3. Calcula
60° +2 = 30°
Ojo: 70° suma los arcos y los divide entre 2, como si P estuviera
dentro del circulo; 60° resta pero olvida dividir entre 2.
Truco: Vértice afuera: (arco mayor - arco menor) + 2.
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